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一、判断下列结论是否正确, 并说明理由(30%)。

每小题判别2%，在判别正确的基础上，理由叙述为3%

1. [R,(]是群。
2. 商环Z3[x]/(x4+1)满足消去律。

3. x5+x3+x2+x+1是Z2上的本原多项式。

4. 已知格 L, L' 满同态，则L是完全格时， L' 也是完全格 
5. 设Con 是命题代数P(X)上的封闭运算。若A1⊆A2，则Con(A1)⊆Con(A2) 
6. 给定谓词合式公式：p=∀x1R21 (x1,x2)→∃x2(R22 (x2,x3)→R23 (x1,x2)) ，项f21(x1,x3) 对p中所有变元都是不自由的。
二、简答题(18%)

1. 具体写出三次对称群 S3 。 
2. 给出(x1→x2)↔(x3∨x2)的真值表和命题合式公式。
3. 指出下面公式中的自由变元和约束变元，并指明量词的辖域 
∀x(R11(x,z)→R21(x,y,z))→(∀z R11(x)→R21(x,z)) 
三、在有理数集Q上定义如下运算“&”和“◦”，

           a&b=a+b-3；a◦b=a+b-a*b/3
其中“+,-,*"为普通加法.减法和乘法。  

1.证明[Q; &,◦]是有单位元的可交换环(12%)
2. [Q; &,◦]是否为域，为什么？(4%)
四、设N是x3－６在有理数域Ｑ上的根域，计算［Ｎ:Ｑ］。要求写出计算推导过程(12%)
五、设命题合式公式p=(x2(x3))→(x1，
1.将p写成自由{F, →}-代数P(X)中的元素（6%）
2.按照自由{F, →}-代数的构造方式，P(X)＝
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，则应该存在某个n，使得p(Gn，问此n应该为何值？(2%)

六、若A∪{p}╞q，并且x(var(A)，x(var(q), 

1.用解释赋值的方法证明A∪{(xp}╞q   (8%)

2用公理集A证明A∪{(xp}┣q   (8%)

可使用演绎定理，和┣(p→q)→((q→(p)，以及┣((p→q)→((q→p)，但除此之外不能使用其他定理。 其中A=A1∪A2∪A3∪A4∪A5,

A1={p→(q→p)|p,q(P(Y)}；

A2={(p→(q→r))→((p→q)→(p→r))|p,q,r(P(Y)}；

A3={((p→p|p(P(Y)};

A4={(x(p→q)→(p→(xq)|p,q(P(Y),x(var(p)};

A5={(xp(x)→p(t)|p(x)(P(Y),项t对p(x)中的x是自由的}
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